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ANGULOS

3X- y- z+1=0
X+2y-3& =0

EJERCICIO 33 Halla el angulo que forma la recta{

y el planott 2x -y +4z -2 =0.

EJERCICIO 34 En el espacio se consideran:
- Larectar interseccion de dos planos de ecuaciones implicitas x +y—-z=5,2x+y—-2z =2
- Larecta s que pasa por los puntos P = (3, 10,5y Q = (5, 12, 6)

Calcular el angular que determinanry s

EJERCICIO 35 Hallar el &ngulo que determinan los plamas: x+2y—z = 0 yTp : 2x—3z+7 =0

DISTANCIAS

EJERCICIO 36 : Halla la distancia de P(5:8) al planott x +3y-z+5=0

EJERCICIO 37 : Calcula la distancia entre los planos siguientes:
TtXx—-3y+z-10=0 T1:2x—-6y+2z+3=0

EJERCICIO 38 Dados los puntos P(1,0,2) y Qf4, 0) yelplanot x+y+2z-1=0,
calcula:

a) La distanciaentre P y Q.

b) La distanciade P &

EJERCICIO 39 Calcula la distancia entre los planos siguientes:
my+3z=0 m:2y+6z-5=0
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EJERCICIO40 : Calcularazonadamenta distanciadd puno P(3, 4, 5) alarectasiguiente:

X=2-A
r.sy= -—A
Z=3+ 2\

EJERCICIO 41 Calcula la distancia de P(2, 1l)-alarecta r: (4XL —A, A).

X =2\
EJERCICIO 42 Calcula la distancia del punto P(1,2) a la recta siguiente<y =A
z=-A
EJERCICIO 43: Calcula la distancia de P(1, 0, 2) alarecta r,.f2A\1+A).
X=2+A X=4-u
EJERCICIO 44 Calcula la distancia entnezs y = —2A y S:qy=2+u
z=5 zZ= M
) , X+y=2 x+2z=0
EJERCICIO 45: Calcula la distancia entre las rectas r y:s: S:
X—2=-2 y-z=1
X=3+A
_ X+z=2
EJERCICIO 46 Consideralasrectas r yrxy= -2\ s:{y_ =0
z=-1 -

Cdcula la distancia entre ellas

EJERCICIO 47 Halla los puntos de larectar: x — 1 =y + 2 = z que equidistan de los planos
T.4Xx—-32-1=0 yp:3x+4y—-1=0

X=3+A
EJERCICIO 48 Hallar la distanciade larecta y= -2\ dplanolt2x+y—-z=4
z=-1
REPASO
EJERCICIO 49:
Dadoselpunto(P 2,1 ? , larectar: XT_l =l1 :%2 , yelplanort: 4x— 3y+ 5= 0, calcula:
a) La distanciade P ma
b) El angulo formado por la recta r y el plano
EJERCICIO 50
X=2+mA
DadospuntofP1, 0~ B, larectar:{y =-A , yeplanat ;2% 3y =z 0,calcula
z=-1+mA

a) El valor de m para que r sea paralefa a
b) La distanciade P &
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EJERCICIO 51
a) Halla la ecuacion de la recta que pasa por el punto P{D) }, es paralela a los planag: x +

2y -z -2=0, Th: 2x +y +2z -1 =0.
b) Halla el angulo que formamy; y .

EJERCICIO 52
X=1+ A L )
- +
a) Halla el angulo que forman las rectag:yy= - 2A y s:XT :l1 =Z 1
z2=2

b) Obtén la ecuacion del plano que contiene a r y es paralelo a s.

EJERCICIO 53

a) Determina la ecuacion del plangue pasa por el punto P2, 0) y es perpendicular a la recta
r{qx +y=0, y-3z+2=0}.

b) Halla el angulo que forman los planos siguientigsx +y =0 TH:y—-3z+2=0

EJERCICIO 54 Dadas las rectas: x~2_y*3_z-1 : r,: x-1_y+1_z=3
3 2 4 2 3
a) La ecuacion del plano que pasa por la segunda y es paralelo a la primera.

b) La distancia entre ambas rectas.

Halla:

X=1+A

EJERCICIO 55 Dadas las rectas:{y= 2Ny s> ; 2 :% :ZT_l Halla:
z=-2

a) La distancia entre las rectas. b) La recta perpendiculara r y s.

EJERCICIO 56 Los puntos P(0, 2, 0) y Q(2,41) son dos vértices de un triangulo,y el tercero, S,

X=2+A
pertenecalarectar:qy = -A Larectaqjueontiena P ya Seperpendicuaralarecta r.
z=3
a) Determina las coordenadas de S. b) Calcula el area del triangulo PQS.

EJERCICIO 57 Considera el plano 2xy +z -4 =0.
a) Halla los puntos de corte del plano con los ejes de coordenadas.
b) Calcula el area del triangulo formado por estos tres puntos.

EJERCICIO 58 A0, 1, 2), B(0, 2,3) y C(0, 2,5) son tres veértices de un tetraedro. El cuarto

- . X=2 z-1
vertice, D, esta sobre la recta:—z%:T Halla las coordenadas de D para que el

volumen del ortoedro sea 2 unidades cubicas.

EJERCICIO 59 Calcula el volumen de un cubo que tiene uno de sus lados sobre la recta

:X;Z:X=i yotrsobrdarecta s:X—_lz—:—.
2 1 -1 4 2 -2

r

EJERCICIO 60 Halla el punto simétrico de P(2, 1, 0) respecto del plarzx -y +z =2.
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EJERCICIO 61 Determina el punto simétrico de A(2, 1, 4) respecto de la reéigé}:% :L*ll

EXERCICIO 62: Halla el lugar geométrico de los puntos, P, del espacio cuya suma de cuadrados
de distancias a los puntos A&(0, 0) y B(2, 0, 0) es 106. Identifica la figura resultante.

EJERCICIO 63 Considera los planos de ecuaciones x—y+z=0; xX+y—z=2

a) Determina la recta que pasa por el punto A(1,2,3) y no corta a ninguno de los planos dados.

b) Determina los puntos que equidistan de A(1,2,3) y B(2,1,0) y pertenecen a la recta intersecciéon
de los planos dados.

EJERCICIO 64 Considera la recta & _41 = y;Z = 213

a) Comprueba que riyson paralelos. b) Calcula la distancia entre my
c) Determina dos rectas distintas que estén conteniday eaan paralelas arr.

y el planort 3x +4y -6 =0

EJERCICIO 65 Determina la ecuacion de un plam, paralelo al plano de ecuaciory + z + 2
=0 y que dista 20 unidades del punto P(0, 2, 3).

EJERCICIO 66 Considera los puntos A(1,1,1), B(2,0,-1), C(5,2,1) y D(4,3,3)

a) Justifica que los puntos son los vértices consecutivos de un paralelogramo.
b) Razona si dicho paralelogramo es un rectangulo.

c) Determina una ecuacion general del plano que contiene a los cuatro puntos.

X=1+t+s

EJERCICIO 67 Dados los planos: x +y—z=1 yB:<y=1-t Ot,s OR, se pide:
z=2+s

a) Determina su posicion relativa. b) Calcula la distancia entre ellos.

EJERCICIO 68 Sea el planot x +y—2z—-5=0ylarectar: x =y =z, se pide:
a) Calcula la distancia de la recta al plano.

b) Hallar un plano que contenga ar y sea perpendicutar a

c) Hallar el punto simétrico de P(-1,3,3) respectatde

EJERCICIO 69 Dadas las dos recta r y s, que se cortan, de ecuaciones:
. x-1_2y-1_ 2z-3 y S_x—3_2y+3_z—1
S 2 -6 6 S -2 2

a) El punto P de corte de las rectas ry s.

b) Un vector direccional de r y otro de s y el angulque forman las rectas r y s en el punto de

corte P.

c) La ecuacioén implicita ax + by + ¢z + d = del plangue contiene a las rectasry s.
Xx=-2+3\

EJERCICIO 70 Dados el punto Q(3,-1,4) y la recta r de ec. paramétrica=r=2A se pide:
z=1+4A

se pide calcular:

a) Hallar la distancia del punto Q a larectar.

b) Justifica que la recta s que pasa por Q y teiKig,-2,1) como vector direccional no corta a r.
c) Calcular la distancia entre las rectary s
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EJERCICIO 71

a) Los puntos A(1,1,0), B(0,1,1) y C(-1,0,1) son vértices consecutivos de un paralelogramo ABCD.
Calcula las coordenadas del vértice D y el area del paralelogramo.

b) Calcula la ecuacion del plano que pasa por el punto B(0,1,1) y es perpendicular a la recta que
pasa por los puntos A(1,1,0) y C(-1,0,1).

x=1
+ +
EJERCICIO 72 Dadas las rectas {y =2+A s:%zyTl: 222
Z=2+2\
a) Estudiar su posicion relativa. b) Calcula la ecuacién del plano que contiene a las dos rectas.

EJERCICIO 73: Considera el triangulo de vértices A(0,0,1), B(2,0,0) y C(1,1,1), ¢Cual es la
interseccion de los (tres) planos que pasan por cada vértice siendo perpendiculares a la recta
determinada por los otros dos vértices?

EJERCICIO 74 Halla la ecuacién continua de la recta formada por todos los puntos que equidistan
de P(1,-1,0), Q(-1,3,2) y R(3,1,-2)

x=-1
EJERCICIO 75 Dada la recta r{ yelplanomt x+y—-2=0

y-2z-1=0
a) Determina su posicion relativa
b) En caso de cortarse, determina el angulo que forman y el punto de corte.

X+y+1=0
EJERCICIO 76 Dados el punto A(1,-2,-3), la recta{r: 2)/ y el planort x—2y-3z+1=0
z

a) Escribe la ecuacion del plano que pasa por A, es paralelo a r y perpendicular a
b) Escribe la ecuacién de la recta que pasa por A, corta a r y es paralela a

EJERCICIO 77: Sean los puntos A(2\), B(2,A,0), CA,0A+2)

a) ¢ Existe algun valor depara el que los puntos A, B y C estan alineados?

b) Comprobar que si A, B, C no estan alineados el triangulo que forman es isGsceles

c) Calcular la ecuaciéon del plano que contiene al triAngulo ABC para elnvadd y hallar la
distancia de este plano al origen de coordenadas.

EJERCICIO 78: Un helicéptero situado en el punto P(1,2,1) quiere aterrizar en el mano
X+y+3z=0

a) Calcula la ecuacién en forma continua de la recta de la trayectoria que le lleva al punto mas
cercano del plana

b) Calcula dicho punto c) Calcula la distancia que debera recorrer.

EJERCICIO 79 Encuentra la ecuacion continua de la recta que pasa por el punto P(1,1,0) y corta a
Xx+3_y-2_z-5 .- X+ y+z-2=0
-1 0 2 2" 3x+ y-z+8=0

las rectas: ir:

EJERCICIO 80 Escribe las ecuaciones implicitas de una recta con la direccion del vector (1,-1,0) y
gue pasa por P’, siendo P’ el simétrico de P(0,-2,0) respecto altplano3y +z =5






